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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala a judetului Alba, 13 februarie 2015

SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE - CLASA a Vll-a

L . 3+aV18
Problema 1. Se consideri numirul real x = ——— ,
2+bV32

a) Aratati cadacd a =6 si b = 3, atunci x este numar rational.

b) Daca x € Q, aratatica a = 2b.

unde a si b sunt numere rationale.

. _ 3+6V18 _ 3+18V2
Solutie. a) x = STIVTE T aRIaVE  TTTTTTRTTReIeeeseeciii 1 punct
_3-(1+6v2)
T TUIREVE) T s 1 punct
X =2 € Qoo 1 punct
_ 3+3av2 _

b) x =" =& x(244bV2) =3 +3aV2 oo, 1 punct
2X F AbXV2 = 34 3aVZ oo 1 punct
2X =3 ST ADX = 3@ i 1 punct
A= 2D e 1 punct

ab b ca — . .
— _ =_—_"_ = _—"_ atunci triunghiul este echilateral.
ab0+ac bcO+ba ca0+cb
. 10a+b 10b+ 10c+
Solutie. - = = ettt teeesttnnnaaaaaaannta s aaaanans 2 puncte
> 110a+10b+c 110b+10c+a 110c+10a+b
10a+b 10b+c 10c+a 11(a+b+c) 1
= = = T 2 puncte
110a+10b+c 110b+10c+a 110c+10a+b 121(a+b+c) 11
110a + 116 =110a 4+ 10D 4 C wovvnieiee e 1 punct
D = e 1 punct
I punct
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Problema 3. Pe laturile paralelogramului ABCD (m(4A) < 90°, AB > BC) se iau punctele E €
(AB), F € (DC), astfel incdt EA = ED si FC = FB.
a) Demonstrati ca patrulaterul DEBF este paralelogram.
b) Daca G € (EF) astfel incat 2EG = GF, demonstrati cd punctul G este centrul de greutate al
triunghiului AEC.

Solutie.

D v . a) AEAD =AFBC (ULU) ......ccoovviininnnn, 2 puncte
>FA=ED=FB=FC ..................... 1 punct
o DF = EB, DF | EB = DEBF-paralelogram ... 1p
by {0}=ACNBDNEF .........c......co..u. 1 punct
G AO =0C; EO =0F ........cvviiiiinnn, 1 punct

EG = 2G0 = G centrul de greutate al triunghiului
8 £ 5 AEC oo, 1 punct

Problema 4. Fie ABCD un trapez astfel incat AB || CD,AB > CD si AC n BD = {0}. Consideram, in plus,
ca P este simetricul lui A fatd de DO, AP N DO = {E} si Q este simetricul lui B fatd de CO, BQ N CO =

{F}. Demonstrati ca:

a) <X0AE = X0BF; c) AE-BD = BF - AC;
b)  Aupp = Aspc; d) <APC = <BQD.
Gazeta Matematica 1/2015(prelucrare)
Solutie.
Q a)X0AE = <0BF(au acelasi complement) ......... 1 punct
b) d(D,AB) = D(C,AB) = Aupc = Apag -+----- 2 puncte
C)Augp = Augc = AE-BD = BF - AC ............ 2 puncte
d)2-| AE-BD = BF - AC = AP -BD = BQ - AC .1lpunct
AAPC~ABQD(LUL) = <APC = «BQD .......... Ipunct




